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I. Définition d’'un vecteur

Définition. | : CD
— 7 O . AB
Un vecteur u est défini par: A
e une direction, )
® Un sens -\
e une longueur ou norme notée ||u|| :

\¢
\ X XG |
1] Sur le dessin ci-contre, peut-on don- - /
ner deux vecteurs qui n’'ont en commun X
que la direction ? le sens ? la longueur ?
2] Peut-on donner deux vecteurs égaux ? opposés ?

3 I_j et GH sont-ils de méme sens ?
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Exemple n°1: Lo’
Deux vecteurs de g K
méme direction et /+ / / \
longueur mais pas : / 1 F B

de méme sens:

Deux vecteurs de
méme longueur
mais pas de méme
direction :

AB et GH ont-ils le méme sens ?
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Propriétés.
SiAB =CD

alors ABDC est un parallelogramme

Réciproquement
Si ABDC est un parallélogramme

alors AB = CD

Remarque.

On dit alors que les propositions « AB = CD » et « ABDC estun
parallélogramme » sont équivalentes.

AB = CD si, et seulement si ABDC est un parallélogramme
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Exemple n°2:
ABCD est un losange.
Les points A’ et C' sont les images respectives des points A et C

par la translation de vecteur BD.

Faire une figure.
Comparer les longueurs AC' et CA', que peut-on conjecturer ?

Démontrez votre conjecture.
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Théoreme :

Soient A, B et M trois points distincts
M est le milieu du segment [AB] si, et seulement si AM = MB

Exemple n°3:
Soit C le cercle de diameétre [AB] et de centre O.
Le point M appartient au cercle C.
Le point M’ vérifie oM’ = MO.
Quelle est la nature du quadrilatere AMBM' ?
En déduire la nature du triangle AMB.
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II. Somme de vecteurs

Exemple n°4 :
e Placer A; 'image de A par
la translation de vecteur \
u+ v.
e Placer A, I'image de A par
la translation de vecteur

21, e

e Placer A; tel que
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Relation de Chasles.
Soit trois points A, B et C non alignes, la

somme des vecteurs AB et BC repré- o

sente la translation de vecteur AB sui- A
vie immeédiatement de la translation

de vecteur BC. II s'agit donc de la tran-
slation de vecteur AC donc

AB + BC = AC

Exemple n°5:
Simplifiez les vecteurs suivants :

OB — 04 Ij + KL — (IL + KJ)
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II1. Dans un repere

e Lire les coordonnées des points A et

B et celles du vecteur AB
e Placer les points C(1;3) et D(5;4).

Quelles sont les coordonnées du L —

vecteur C_D) ?

e Placer les points E(—3; —2) et
F(4;—4). Quelles sont les coordon-

, —_—
nées du vecteur EF ?

e Représenter U (_22) et U (_22)
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Définition
Dans un repere (0, 1,]) du plan,
A(x4;Ya)
BE)B; VB)
Les coordonneées du vecteur AB sont
XB — XA
AB (}’B }’A)

Exemple n°6:

Dans un repére orthonormé, on place les points A(3; 2),
B(—2;1),C(4;—1) et D(—1;-2).

Quelle est la nature du quadrilatere obtenu ?
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IV. Vecteurs colinéaires

Ou est le probleme ?

A |
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Définition :

Les 1 et ¥ sont colinéaires lorsqu’il existe un
nombre réel k tel que u = k X v.

Conséquences:

e [.e vecteur nul noté 0 est colinéaire a tous les vecteurs.

e Deux vecteurs non nuls sont colinéaires si, et seulement
si, ils ont la méme direction.
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Théoreme :

Dans un repére orthonormé (0;1; j), on considére les vecteurs

i(y) et ()

U et ¥ sont colinéaires si, et seulement si,
det(,vV) =xxb—-yxa=0

Exemple n°7 :
Dans un repére orthonormé (0;1; j), on place les points
A(—4;1),B(1;2),C(491;100) et D(—369; —71)

Les points A, B, C et D sont-ils alignés ?
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Exemple n°8:

Tracer le rectangle ABCD, puis les points E, F et G tels que :

BE—.4F  BF=--4B  DG=->7D
2 2 2

a) Démontrer que AB + AD = —2EF.
b) Démontrer que FG = —AB — AD.
c) Lespoints E, F et G sont-ils alignes ?
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