L d{fgﬁ Chap 1. Les suites numériques

ous TS - Lever une FI avec des racines carrées

Albert EINSTEIN

Lorsqu’une limite d’une suite, qui contient des racines carrées, est en FJ, il faut

penser a utiliser la forme conjuguée.

Exercice n°1:
Démontrer la limite de la suite définie par :

vn € N, u, =V3n—1—-+3n
Exercice n°2 :

Démontrer la limite de la suite définie par :
2
Vv5n+1—+/5n

vn e Nu, =

Exercice n°3 :
Démontrer la limite de la suite définie par :

vneN,u, =yn?+n—-n
Exercice n°4 :

Démontrer la limite de la suite définie par :

vneNu,=vV2n+1—-+vn

Correction de I'exercice n°1 :

vne N, u, =v3n—1-+v3n

lim v3n—1 =+
n—+oo . 7 . . 7 . 7
donc, par différence, il y a forme indéterminée
lim Vv3n = +o0
n—+oo

vn € N, u, =v3n— —+/3n
_(3n—1-+3n) x (3n—1++3n)

Un

v3n—1++vV3n
Van—1 —\3n
u, =
" \3n—1++3n
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3In—1-—3n

=1+ van
_ -1
o Bn—1+van
or lim V3n—1++V3n=+4w

n—-+oo

donc, par quotient, lim u, =0
n—-+oo

Correction de I'exercice n°2 :

2
vn € N*,u, = — =
A, Yon = e d i - o
lim V5n = +oo ong, par différence, il y a forme indéterminée
>+ 00
vn € N¥, u, = 2
Vsn+1—+/5n

B 2 x (V5n+1++/5n)
B (V5n+1—+5n) x (V5n+ 1 +V5n)

_2><(\/5n+1+\/5n)

n

Un

5n+1—-5n
2><(\/5n+1+\/5n)
U, = 1

U, = 2(\/5n+1+\/§)

or lim vbn+1=+4o et lim Vvbn=+o

n—+oo n—+oo

donc, par somme, lim u, = +o
n—+4oo

Correction de I'exercice n°3 :

vneNu, =yn?+n—-n
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lim yn? +n = +oo _ o o
n-+co donc, par somme, il y a forme indéterminée
lim —n = —o
n—-+oo

vn e N, u, =yn?+n—-n
 (VETm—n) x (VA +n)

o VnZ+n+n
_n’+n—n?
un_\/m+n
B n
u”_ern

Il y a toujours la FI mais elle n’est plus liée a la racine carrée mais au quotient, la

technique habituelle de factorisation devrait fonctionner.
n

nz+n n

u, =

1
or lim 1+—=1

n—+oo n
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1

donc, par quotient, lim u, ==
n-+oo 2

Correction de I'exercice n°4 :

vneNu,=V2n+1—-+vn

lim v2n+1 =+
ot dongc, par différence, il y a forme indéterminée
lim vn = 4o
n—-+oo

vneEN,u, =v2n+1—+/n
_(Van+1-Vn)x(V2n+1++n)

tn VZnt14vn
_ 2n+1—n
N e
n+1

u =
" V2n+1++Vn

Il y a toujours la FI mais elle n’est plus liée a la racine carrée mais au quotient, la

technique habituelle de factorisation devrait fonctionner.

n 1
"(ﬁ+ﬁ)
\/2n+1+ﬂ
n n n
n(1+%)
- 2n+1 n
(B
141
u, = n

n
/z+%+ﬁ
n n n

u, =
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1
Im 1+—=1

n—-+oo n

S

donc, par quotient, lim u, = 4+
n—-+oo
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