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Terminale (=) Contréle n° (€]
Spécialité Mathématiques
Enoncé du sujet A

Exercice 1. (7 points)

»1.Vx € ]0; +oo[, écrire en fonction de In(x) les expressions : A = ln(x5\/5) B=1In <—>

» 2. Résoudre I'inéquation 2In(x) < In(5 — x) + In(x + 12).

» 3. Résoudre I'équation In(x + 2) = —1.

1
&7

» 4. Dans un organisme mort, on sait que le carbone 14 diminue de 0,12 % chaque dizaine d’années.
Combien d’années seront nécessaires pour que le carbone 14 ait diminué de moitié ?

Exercice 2. (6 points)

Cet exercice est un QCM, chaque question n’a qu’une seule bonne réponse.

Dans I'espace rapporté a un repere orthonormal (0; [k E), on consideére les droites :
e (d) passant par les points A(1;1; —2) et B(—1;3; 2)

x=—4+3t
e (d') dereprésentation paramétriquey y =6 —3t t€R
z=8-—6t

» 1. Lequel des points ci-dessous appartient a la droite (d") ?

| eyM(-1;3;-2) [ b)M,(-7;9;2)

©) M3(—6;8;12) |

d)M,(—3;5;10)

» 2. Lequel des points ci-dessous est aligné avec Aet B ?

| a)N{(=7;9;15) | b)N,(4;—2;-8)

c)N;(13;-11;12) |

d) N4(0;2;1)

» 3. Laquelle est une représentation paramétrique de la droite (d) ?

x=1-1t x=-1+2t
a)jy=1+4+3t teR|b){Jy=3+2t teR
z=-2+42t z=2+14t

x=-5-2t
0)jy=7+2t teR
z=8+14t

x=1

d) {y=2—t teR

z = -2t

» 4. Lequel est un vecteur directeur de la droite (d’

?

—4 —1 —1 —2
0w o) w( 1) ow(s | owi(s )
8 2 2 4
» 5. Laquelle de ces droites est parallele a la droite (d) ?
x=—-1+1t x = —4t x=2-2t x =5t
a){y=3+t teR b){y=6t teR c){ y=2 teR | d) {y=—5t teR
z=2-—2t z =8t zZ=—-4+4t z=-10t

» 6. Quelle est la position relative des droites (d) et (d') ?

\ a) sécantes \ b) strictement paralleles

] ¢) non coplanaires

|

d) confondues

Exercice 3. (7 points)

Sur la figure ci-contre, ABCDEFGH est un cube de coté 1. Le point I est le milieu de [EF], le point |

celui de [BF] et le point K vérifie EK = %ﬁf
» 1. Les droites (AI) et (GJ) sont-elles paralléles ?
» 2. On consideére le repére (A; A_B); ﬁ; ﬁ)

a. Le point D appartient-il au plan (IJK) ? Justifier votre réponse.
b. Déterminer une équation paramétrique de la droite (d) paralléle a (IK)

passant par D.

c. Les droites (d) et (BC) sont-elles sécantes ? Si oui, déterminer les

coordonnées du point d’'intersection.

» 3. On considere la sphere S de centre A et de rayon 1. La droite (ID) est-elle tangente a la sphére S ?




Terminale (=) Contréle n°(6]
Spécialité Mathématiques
Enoncé du sujet B

Exercice 1. (7 points)

1
> 1.Vx € ]0; +oo[, écrire en fonction de In(x) les expressions : A =In(Ve x®) B =1In (—)

» 2. Résoudre I'inéquation 2In(x) < In(10 — x) + In(x + 3).

» 3. Résoudre I'équation In(x + 1) = —1.

» 4. Dans un organisme mort, on sait que le carbone 14 diminue de 1,2 % chaque centaine d’années.
Combien d’années seront nécessaires pour que le carbone 14 ait diminué de moitié ?

Exercice 2. (6 points)

Cet exercice est un QCM, chaque question n’a qu’une seule bonne réponse.
Dans I'espace rapporté a un repere orthonormal (0; [k k), on consideére les droites :
e (d) passant par les points A(1;1; —2) et B(—1;3; 2)

x=-4+3t
e (d') dereprésentation paramétriquey y =6 —3t t€R
z=8-—6t
» 1. Lequel des points ci-dessous appartient a la droite (d") ?
| a)M;(=3;5;10) | b)My(—6;8;12) | o)M3(-7;9;2) | d)M,(-1;3;-2) |

» 2. Lequel des points ci-dessous est aligné avec Aet B ?
| a) N;(0;2;1) | b)N,(-7;9;15) | ¢)N;(4,-2;-8) | d)N,(13;-11;12) |

» 3. Laquelle est une représentation paramétrique de la droite (d) ?

x=1-1t x=t x=-1+2t x=-5-2t
a){y=1+4+3t teR | b)jy=2—-t teR |¢){y=3+2t teR| d){y=7+2t teR
z=-2+2t z =-2t zZ=2+4t z=8+4t

» 4. Lequel est un vecteur directeur de la droite (d") ?

—1 —2 —4 —1
a)u—;(g) b)u—2»<3> m@(a) d)u—;(l)
2 4 8 2

» 5. Laquelle de ces droites est paralléle a la droite (d) ?

x=-1+t x=2-2t X =—4t x =5t
a){y=3+t teR b){ y=2 teR c){y=6t teR d) iyz—St teR

z=2-—2t zZ=—-4+4t z =8t z=-10t
» 6. Quelle est la position relative des droites (d) et (d") ?
\ a) strictement paralleles \ b) sécantes \ c) confondues \ d) non coplanaires \

Exercice 3. (7 points)

Sur la figure ci-contre, ABCDEFGH est un cube de coté 1. Le point ] est le

milieu de [EF], le point ] celui de [BF] et le point K vérifie EK = gﬁ

» 1. Les droites (AI) et (G]) sont-elles paralléles ?

» 2. On considere le repéere (A; E; E; E)

a. Le point D appartient-il au plan (IJK) ? Justifier votre réponse.

b. Déterminer une équation paramétrique de la droite (d) paralléle a (IK)

passant par D.

c. Les droites (d) et (BC) sont-elles sécantes ? Si oui, déterminer les coordonnées du point

d’intersection.

» 3. On considere la sphére S de centre A et de rayon 1. La droite (ID) est-elle tangente a la sphére S ?
*




Terminale (=) Contréle n°(§]
Spécialité Mathématiques
Correction du sujet A

Correction de I'exercice 1. (7 points)

1
»1.Vx € ]0; +oo[, écrire en fonction de In(x) les expressions : A = ln(x5\/5) B = ln( 7>

» 2. Résoudre I'inéquation 2In(x) < In(5 — x) + In(x + 12).
» 3. Résoudre I'équation In(x + 2) = —1.

» 4. Dans un organisme mort, on sait que le carbone 14 diminue de 0,12 % chaque dizaine d’années.

Combien d’années seront nécessaires pour que le carbone 14 ait diminué de moitié ?

R

Vx € ]0; +[, A = In(x°Ve) = In(x*) + In(ve) = 5 In(x) + %ln(e) =5 In(x) +%
1.
B=1In <%> =—In (ﬁ7) = -7 In(vx) = —; In(x)

X

2In(x) <In(5—x) +In(x + 12)

>0 ‘ 5—x>0 x4+12>0
= x<5 S x> —12
L’ensemble de définition est donc D = ]0; 5[
2In(x) <In(5 —x) +In(x + 12)
= In(x?) < In((5 — x)(x + 12))
= x2 < 5x+60—x%—12x
= 2x2+7x—60<0
A=49 —4x2x%x(—60)=529>0

. -7 —/529 15 -7 ++529

g 2. x1=—4 =—7 etxlz—4 =4

i3] De plusa = 2 > 0, donc

Rt

5 T —00 _._;5 4 +00
222 +72—60 + ¢ - (> +

On en déduit que :

—15

T |—00 —= 0 4 5 —+oo

Y 777/

L’ensemble des solutions est ]0; 4].

In(x+2)=-1
L’ensemble de définition est donc D = |—2; +oo[

3. Sx+2=e?
Sx=e1-2
ore ! —2€]-2;+[

L’ensemble des solutions est {e"! — 2}




géométrique de raison 0,9988.

1
Résolvons 0,9988" < —

1
4 < 1n(0,9988™) < In (E)
< n In(0,9988) < —In(2)
—1In(2)
=

>~ 7
n > In(0,9988) car In(0,9988) <0

= n =578
Le carbone 14 aura diminué de moitié au bout de 5780 années.

La quantité de carbone 14 contenue dans un organisme mort suit une progression

>

Correction de I'exercice 2. (6 points)

Cet exercice est un QCM, chaque question n’a qu’une seule bonne réponse.

- 7 . \ .
Dans I'espace rapporté a un repere orthonormal (O T k), on consideére les droites :

e (d) passant par les points A(1;1; —2) et B(—1; 3; 2)
x=-—4+3t
y=6—-3t teR

z=8-—6t

e (d') dereprésentation paramétrique {
» 1. Lequel des points ci-dessous appartient a la droite (d") ?

| @M (-1;,3;-2) | b)M(-7,9%2) | c)M3(-6;8;12) |

d) M,(—3;5;10)

» 2. Lequel des points ci-dessous est aligné avec A et B ?

| a)Ny(-7;915) | Bb)N,(4,-2;-8) | c¢)N;(13;-11;12) |

d) N4(0;2;1)

» 3. Laquelle est une représentation paramétrique de la droite (d) ?

x=1-1t x=-1+42t
a){ b){y=3+2t teR
z=-2+42t

y=1+3t teR
z=2+14t

x=-5-2t
0)jy=7+2t teR
z=8+4t

x=1t

d) {yzz—t teR
z=—-2t

» 4. Lequel est un vecteur directeur de la droite (d) ?

—4 —1 -1
0w o) w( 1) ow(s |
8 2 2

-2
ow(s )
4

» 5. Laquelle de ces droites est parallele a la droite

(d)?

x=2-2t

y=2 teR

x=—-1+t x=-—4t
a)yy=3+t teR b)jy=6t teR
z=2-2t z =8t

c){
zZ=-44+14t

x = 5t

d) {y:—St teR
z=-—-10t

» 6. Quelle est la position relative des droites (d) et (d") ?

a) sécantes \ b) strictement paralleles \ ¢) non coplanaires \

d) confondues

1

x =—4+4 3t
d)ijy=6-3t teER
z=8-—6t

Py x=—4+3 (x=-1
5 | 1. |@Pourt=1]y=6-3 ©{y=3 doncM(-1;3;-2) ¢ (d)
o z=8-6 z=72
B
23]
x=-4-3 x=-7
b)Pourt=—1,{y=6+3 @{y=9 donc M,(-7;9;2) ¢ (d")
z=8+6 z=14




( -2
X=—4‘+3X?
5 {x=—4—2:—6

2
c)Pourt=—§,<y=6—3x?<:> y=6+2=8 doncM3(—6;8;12) € (d")

) z=8+4=12
kZ:8—6X?
( 1
x:—4‘+3><§
1 1 x=—-44+1=-3
d)Pourt=§,< y=6—-3x=- ©{ y=6-1= donc M,(-3;5;10) ¢ (d)
i 7=8—2=
=8—-6X=
z 3
Réponse C

—2
A(1;1;-2) et B(—1;3;2) donc ﬁ( 2 )

4
(8 -8 8 17
a) N;(—7;9;15) donc AN;| 8 | or =3 #* T donc N,(—7;9;15) ¢ (AB)
17
_ (3 3 -3 -6
b) Ny (4;~2;=8) donc AN | =3 | or — = —~ = donc N(4;~2; -8) € (4B)
—6
(12 12 -12 14
€) N;(13;-11;12) AN| —12 | or — =——# —- donc N3(13; ~11;12) ¢ (4B)
14
(1 -1 1 3
d) N,(0;2;1) donc AN,| 1 | or =3 #* 7 donc N,(0;2;1) ¢ (AB)
3

Réponse B




-2
La droite (d) a pour vecteur directeur AB ( 2 ), je cherche donc une droite dont le
4

vecteur directeur est colinéaire a AB. Cet argument élimine les réponses a) etb) :

x=1-t -1
a) {y =1+ 3t t € Rdevecteur directeuru_1’< 3 )
z=-2+12t 2

x=-1+4+2t 2
b) { y =3+ 2t t€ Rdevecteur directeurﬁ{(Z)
z =244t 4

Pour départager les deux derniers, on peut utiliser le point A(1; 1; —2)
x=-5-2x(-3)=1
c) Pourt = -3, y=7+2x(=3)=1 donc cette droite ne passe pas par A
z=8+4x%x(-3)=—-4
x=1
d)Pourt=1,{ y=2—-1=1 donc cette équation représente (d)
z==-2X1=-=-2

Réponse D
=—4+3t 3
(d") { =6—3t t€R devecteur directeur ¥ ( 3>
z=8-6t -6
4 3 3
a) uy or—=—¢—doncu1Hv -3
-3
-6
1 2 3
b) u, or — =— doncu; || | -3
—6
-6
1 2 3
c) uz or—¢—¢—doncu3Hv -3
-3
-6
2 4 3
d) u, or—i—i—doncu4Hv -3
-3 -6 _6

Réponse B




-2
La droite (d) a pour vecteur directeur AB ( 2 )
4

=-1+t 1
a){ y=3+t t€ Rdevecteurdirecteurwy| 1 |4
z=2-12t -2

\
Les droites (d) et (d") sont donc confondues.

Réponse D

x = —4t

b) { y = 6t t € Rde vecteur directeur w, ( ) ¥ Zﬁ(
5. z=8t

x=2-2t -2\ _
) y =2 t € R de vecteur directeur w; | 0 | # AB

z=—4+4+4t 4

x =5t 5 .

d) {y = -5t t € Rdevecteur directeur wy | AB

z=-—10t
Réponse D
Les droites (d) et (d') de vecteurs directeurs respectifs :

. —2 3
AB I v donc (d) et (d’) sont paralleles
4 —6
x=-—4+3t
Deplus,A(1;1;-2)et(d) { y=6-3t teR
z=8-—6t
( 5
6. x=—4+3x3=-4+5=1
5 5
Pourt=§ { y=6—3><§=6—5= 1 donc A(1;1;—
5
z=8—6><§=8—10=—2

Les réponses du QCMsont CBDBD D

B3

Correction de l'exercice 3. (7 points)

Sur la figure ci-contre, ABCDEFGH est un cube de coté 1. Le point I est le milieu de [EF], le point |

celui de [BF] et le point K vérifie EK = %ﬁf

» 1. Les droites (AI) et (GJ) sont-elles paralléles ?

» 2. On consideére le repére (A; ﬁ; E; ﬁ)

a. Le point D appartient-il au plan (IJK) ? Justifier votre réponse.

b. Déterminer une équation paramétrique de la droite (d) parallele a (IK)

passant par D.




c. Les droites (d) et (BC) sont-elles sécantes ? Si oui, déterminer les coordonnées du point
d’intersection.

» 3. On considere la sphére S de centre A et de rayon 1. La droite (ID) est-elle tangente a la sphére S ?

*

Exercice 3.

Les droites (AI) et (G]) ne sont pas paralléles car elles ne sont pas coplanaires.

La droite (AI) est dans le plan de face (ABFE) et la droite (G]) est dans le plan droit
(BCGF). Voici, ci-dessous, d’autres vues du cube :

2a.

(172
DIl —1

1
Résolvons xDI + yDJ 4+ zDK = 0

r 1
=x+y=0
2 ) x+2y=0 (L) 3x +3y+2z=0 (L)
<—x—y—§z=0=> 3x +3y+2z=0 (L, & x+2y=0 (L)
1 2x +y+2z2=0 (L3) x+2y=0 (L, —Ls)
Lx+§y+z=0
I T
—6y+3y+2z=0 z=5y

Par exemple, (—4; 2; 3) est solution donc
—4DI +2D] + 3DK =0 & DI = 5 D] + 7 DK

J’en déduis que les point I, J, K et D sont coplanaires donc D € (IJK).

2b.

1
1 1 | 2
D(0;1;0) I(E;O; 1> K(O;g;l) IK| 1
3
0
La droite (d) admet pour équation paramétrique :
( =0 ! t _ L t
X = 3 x=-3
1 t € R soit, par exemple, 1 teR
y=1+ §t y=1+ §t

z=0+0t z=0




Les droites (d) et (BC) sont sécantes car elles ne sont pas paralléles et elles sont dans
le méme plan (ABCD) c’est-a-dire la face du dessous.

Soit M(x; y; z) le point d’intersection
M(x;y;z) € (BC)doncx =1letz=0

M(1;y;0)
2¢ De plus, M(1;y;0) € (d) donc
x=—=t=1 x_=1 x=1
2 t=-— 1
1 & 1 eJy==
y=1+=t y=1+=t 3
3 3 z=0
Z:O Z:0
1
donc M (1;—; 0>
3
1 _ (12
D(0;1;0) I(—;O;l) ID 1
2
-1
x=—t
Une équation paramétrique de la droite (/D) est donc y=1+¢t teR
z=—t
SoitN(x;y;z) e ID)NS
1
=gt 2 2y g2
t =1
y=1+t et x*+y“+z
z=—t
x2+yt+2z2=1
1 \2
@(—Et) +(1+0)2+(-t)?=1
1
<=)Zt2+1+2t+t2+t2=1
9
3. (:)Zt2+2t=0

t(9t+2) 0
= — =
4

9
<t=0 ou Zt+2:0

=t=0 ou t=—

J’en déduis que la droite (ID) et la sphére S ne sont pas tangentes car elels ont deux
points d’intersection :

1
X:—Et:()
P = ! 1 int D(0; 1;
our t =0 y:1+t:1cest e point D(0; 1; 0)
z=—-t=0
( 1 -8 4
= —— X —=—
¥=732%79 79
Pour t = — 1 8_1 't(4'1'8) i est tre he du point I
our t = 5 y_1+?_§ e poin 9°5°9 qui est trés proche du poin
_ —8_8
L "T" 9 "9

>



Terminale (=) Contréle n°(§]
Spécialité Mathématiques
Correction du sujet B

Correction de I'exercice 1. (7 points)

1
»1.Vx € ]0; +oo[, écrire en fonction de In(x) les expressions : A =In(Ve x®) B = ln( )
» 2. Résoudre I'inéquation 2In(x) < In(10 — x) + In(x + 3).
» 3. Résoudre I'équation In(x + 1) = —1.

» 4. Dans un organisme mort, on sait que le carbone 14 diminue de 1,2 % chaque centaine d’années.
Combien d’années seront nécessaires pour que le carbone 14 ait diminué de moitié ?

1

Vx € ]0; +[, A = In(ve x°) = In(Ve) + In(x®) = %ln(e) + 6 In(x) = % + 6 In(x)

1.
B =In <%> = —In (\/ES) = -5 In(vx) = —; In(x)

X

2In(x) < In(10 — x) + In(x + 3)

>0 ‘ 10—x>0 x+3>0
= x <10 x> -3
L’ensemble de définition est donc D = ]0; 10[
2In(x) < In(10 — x) + In(x + 3)
= In(x?) < In((10 — x)(x + 3))
= x2 < 10x + 30 — x? — 3x
= 2x2—-7x—-30<0
A=49 — 4 x 2 x (—30) = 289 > 0

y _7-V289_ 5 74289

g | & Ty Ty T T

E Deplusa =2 > 0,donc

o -5

&5 L —00 5 6 +00
222-72-30|  + ¢ - ¢ +

On en déduit que :

r|—0o 3 0 6 10 +o0

0%/, 7/BK

L’ensemble des solutions est ]0; 6].

In(x+1)=-1
L’ensemble de définition est donc D = |—1; +oo[

3. Sx+l=e?
oSx=el-1
ore ! —1€]-1;+00[

L’ensemble des solutions est {e~1 — 1}




La quantité de carbone 14 contenue dans un organisme mort suit une progression
géométrique de raison 0,988.

1
Résolvons 0,988" < >

1
< 1n(0,988") < In (E)

< n In(0,988) < —In(2)
s —In@ In(0,988) < 0
@ —_—
" =1n(0,088) 4" MY
= n =58
Le carbone 14 aura diminué de moitié au bout de 5800 années.

>

Correction de I'exercice 2. (6 points)

Cet exercice est un QCM, chaque question n’a qu’une seule bonne réponse.

- 7 . \ .
Dans I'espace rapporté a un repere orthonormal (O T k), on consideére les droites :

(d) passant par les points A(1; 1; —2) et B(—1; 3; 2)

x=—4+43t

e (d') dereprésentation paramétrique { y=6-3t teR

z=8-—6t

» 1. Lequel des points ci-dessous appartient a la droite (d") ?

a) M;(-3;5;10) |

b) My(—6;8;12) | ) M;(-7;9;2) |

d) My(-1;3;-2)

» 2. Lequel des points ci-dessous est aligné avec Aet B ?

a) N;(0;2;1) |

b)N,(-7;9;15) | ¢)N3(4;-2;-8) |

d)N,(13;-11;12)

» 3. Laquelle est une représentation paramétrique de la droite (d) ?

a){
z=-2+4+2t

x=1-1t

x=t x=-1+2t x=-5-2t
y=14+3t teR | b)jy=2—-t teER (¢){y=3+2t teR| d)jy=7+2t teR
z = —2t z=2+14t z=8+4t

» 4. Lequel est un vecteur directeur de la droite (d) ?

-1 -2 —4 -1
0w 3) (3] ow( ¢ | ow( 1)
2 4 8 2
» 5. Laquelle de ces droites est parallele a la droite (d) ?
x=—-1+1t x=2-2t x = —4t x =5t
a){y=3+t teR b){ y=2 teR c){y=6t teR d) {y=—5t teR
z=2-—2t zZ=—-4+4t z =8t z=-10t

» 6. Quelle est la position relative des droites (d) et (d") ?

a) strictement paralleles \

b) sécantes

\ c) confondues

\ d) non coplanaires \

o



Exercice 2.

x=—443t
(d'){y=6—3t teR

z=8—6t
( 1
a)Pourt=§,< y=6-3x=- &y y=6—1=5 doncM,(-3;5;10) ¢ (d)
3 2=8-2=6
\Z=8—6X§
( -2
2 _ x=—4—-2=-6
b)tz—g,{ y:6—3x? @{ y=6+2=8 donCMz(—6;8;12)€(d’)
) z=8+4=12
kZ=8—6><?

x=-4-3 (x=-7
C)Pourt=—1,{y=6+3 @{y=9 donc M3(-7;9;2) ¢ (d")
z=8+6 z=14

x=—-4+3 x=-1
d)Pourt=1,{y:6—3 <=){y=3 donc M4(—1;3;-2) ¢ (d")
z=8—-6 z=2

Réponse B

—2
A(1;1;-2) et B(—1;3;2) donc ﬁ( 2 )

4
(N 11 3
a) N;(0;2;1) donc AN,| 1 | or =3 * 7 donc N4(0;2;1) ¢ (AB)
3 _
(8 -8 8 17
b) N,(—7;9;15) donc AN;| 8 | or ==3 * T donc N,(—7;9;15) ¢ (AB)
17
__(3 3 -3 -6
¢) N3(4; —2; —8) donc AN, | —3 | or =7 =7 donc N5(4;—2;—-8) € (AB)
-6 -
__ (12 12 -12 14
d) Ny(13;-11;12) AN;| —12 | or — = —— # - donc N4(13; ~11;12) & (4B)
14

Réponse C




-2
La droite (d) a pour vecteur directeur AB ( 2 ), je cherche donc une droite dont le
4

—_—
vecteur directeur est colinéaire a AB. Cet argument élimine les réponses a) et c) :

x=1-t -1
a) {y =1+ 3t t € Rdevecteur directeuru_1’< 3 )
z=-2+12t 2

x=-142t 2
c) { y =3+ 2t t € Rde vecteur directeur uz (2)
z=2+4t 4

Pour départager les deux derniers, on peut utiliser le point A(1; 1; —2)

x=-5-2x(=3)=1
d)Pourt =-3, { y=7+2%(=3)=1 donc cette droite ne passe pas par A
z=8+4x(-3)=—4

x=1
b) Pourt =1, { y=2-1=1 donc cette équation représente (d)
=-2X1=-2
Réponse B
x=—4+3t 3
(d)4y=6—-3t te€R devecteurdirecteur v| —3
z=8-—6t -6
(N -1 3 2 3
a)u;| 3 or—¢—¢—doncu1Hv -3
3 =3
2 —6
(7P -2 3 4 3
b)u,| 3 or—¢—¢—doncu2+rv -3
3 -3
4 -6
(™ -4 6 8 3
cus| 6 or—=—¢—doncu3Hv -3
8 3 =3 —6

d)*<_11) 1_1_2 *||*<33>
Uu, or —=—=—doncuy, | V| —
5 3 -3 —6

—6




-2
La droite (d) a pour vecteur directeur AB ( 2 )
4

Z—2—2t -2

=-1+t 1 .
a) =3+t t€ Rdevecteurdirecteurw;| 1 |4 AB

x=2-2t 2 .
b) { y =2 t € R de vecteur d1recteurW§< 0 ) ¥ AB

\
Les droites (d) et (d") sont donc confondues.

Réponse C

5. z=—4+4t 4
x = —4t .
c) { y =6t te€ Rdevecteurdirecteur ws ¥ AB
z =28t
x =5t 5 .
d) {y = -5t t € Rdevecteur directeur w, | AB
z=-—10t —10
Réponse D
Les droites (d) et (d') de vecteurs directeurs respectifs :
. —2 3
AB I v donc (d) et (d’) sont paralleles
4 —6
x=-—4+3t
Deplus,A(1;1;-2)et(d) { y=6-3t teR
z=8-—6t
( 5
6. x=—4+3x3=-4+5=1
5 5
Pourt=§ { y=6—3><§=6—5= 1 donc A(1;1;—
5
z=8—6x§=8—10=—2

Les réponses du QCM sont BCBD D C

B3

Correction de l'exercice 3. (7 points)

Sur la figure ci-contre, ABCDEFGH est un cube de coté 1. Le point I est le milieu de [EF], le point |

celui de [BF] et le point K vérifie EK = %ﬁf

» 1. Les droites (AI) et (GJ) sont-elles paralléles ?

» 2. On consideére le repére (A; ﬁ; E; ﬁ)

a. Le point D appartient-il au plan (IJK) ? Justifier votre réponse.

b. Déterminer une équation paramétrique de la droite (d) parallele a (IK)

passant par D.




c. Les droites (d) et (BC) sont-elles sécantes ? Si oui, déterminer les coordonnées du point
d’intersection.

» 3. On considere la sphére S de centre A et de rayon 1. La droite (ID) est-elle tangente a la sphére S ?

*

Exercice 3.

Les droites (AI) et (G]) ne sont pas paralléles car elles ne sont pas coplanaires.

La droite (AI) est dans le plan de face (ABFE) et la droite (G]) est dans le plan droit
(BCGF). Voici, ci-dessous, d’autres vues du cube :

2a.

(172
DIl —1

1
Résolvons xDI + yDJ 4+ zDK = 0

r 1
=x+y=0
2 ) x+2y=0 (L) 3x +3y+2z=0 (L)
<—x—y—§z=0=> 3x +3y+2z=0 (L, & x+2y=0 (L)
1 2x +y+2z2=0 (L3) x+2y=0 (L, —Ls)
Lx+§y+z=0
I T
—6y+3y+2z=0 z=5y

Par exemple, (—4; 2; 3) est solution donc
—4DI +2D] + 3DK =0 & DI = 5 D] + 7 DK

J’en déduis que les point I, J, K et D sont coplanaires donc D € (IJK).

2b.

1
1 1 | 2
D(0;1;0) I(E;O; 1> K(O;g;l) IK| 1
3
0
La droite (d) admet pour équation paramétrique :
( =0 ! t _ L t
X = 3 x=-3
1 t € R soit, par exemple, 1 teR
y=1+ §t y=1+ §t

z=0+0t z=0




Les droites (d) et (BC) sont sécantes car elles ne sont pas paralléles et elles sont dans
le méme plan (ABCD) c’est-a-dire la face du dessous.

Soit M(x; y; z) le point d’intersection
M(x;y;z) € (BC)doncx =1letz=0

M(1;y;0)
2¢ De plus, M(1;y;0) € (d) donc
x=—=t=1 x_=1 x=1
2 t=-— 1
1 & 1 eJy==
y=1+=t y=1+=t 3
3 3 z=0
Z:O Z:0
1
donc M (1;—; 0>
3
1 _ (12
D(0;1;0) I(—;O;l) ID 1
2
-1
x=—t
Une équation paramétrique de la droite (/D) est donc y=1+¢t teR
z=—t
SoitN(x;y;z) e ID)NS
1
=gt 2 2y g2
t =1
y=1+t et x*+y“+z
z=—t
x2+yt+2z2=1
1 \2
@(—Et) +(1+0)2+(-t)?=1
1
<=)Zt2+1+2t+t2+t2=1
9
3. (:)Zt2+2t=0

t(9t+2) 0
= — =
4

9
<t=0 ou Zt+2:0

=t=0 ou t=—

J’en déduis que la droite (ID) et la sphére S ne sont pas tangentes car elels ont deux
points d’intersection :

1
X:—Et:()
P = ! 1 int D(0; 1;
our t =0 y:1+t:1cest e point D(0; 1; 0)
z=—-t=0
( 1 -8 4
= —— X —=—
¥=732%79 79
Pour t = — 1 8_1 't(4'1'8) i est tre he du point I
our t = 5 y_1+?_§ e poin 9°5°9 qui est trés proche du poin
_ —8_8
L "T" 9 "9

o



